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Aabstract

Let R be a commutative ring with nonzero identity. In this thesis, we study the
von Neumann regular elements of R. We also study the idempotent elements, 7- regular
elements, the von Neumann local elements, and the clean elements of R. We investi-
gate the subgraphs of the zero-divisor graph I'(R) of R induced by the above elements.
For a commutative ring R with set of zero-divisors Z(R), the zero-divisor graph of R is
I'(R) = Z(R)— {0}, with distinct vertices z and y adjacent if and only if zy = 0. We show
that I'(T(R)) and I'(R) are isomorphic as graphs, where T'(R) is the total quotient ring
of R, and that I'(R) is uniquely complemented if and only if either T'(R) is von Neumann
regular or I'(R) is a star graph.

Keywords: von Neumann regular ring, von Neumann local ring, 7- regular ring, clean

ring, zero-divisor graph.



/N
21 dl
University of Shahrood

Faculty Of Mathematical Sciences

Von Neumann regular and related elements
in commutative rings

Maryam Gholami

Supervisor

E. Hashemi

Advisor

R. Hejazi

November 2015



	پیش نیاز‌ها و مفاهیم مقدماتی
	مقدمه
	تعاریف و مفاهیم مقدماتی

	‌حلقه‌های‌فون نیومن منظم و‌حلقه‌های - منظم 
	مقدمه
	 عناصر فون نیومن منظم
	محاسبه عناصر منظم توسیع‌های مختلف حلقه R 
	عناصر - منظم

	حلقه‌های فون نیومن موضعی
	مقدمه
	برخی ویژگی‌های حلقه فون نیومن موضعی
	عناصر تمیز

	گراف‌های مقسوم علیه صفر و عناصر فون نیومن منظم
	مقدمه
	گراف‌های مقسوم علیه صفر
	(R) و (T(R)) یکریخت می‌باشند.
	گراف‌های مکمل

	علائم
	مراجع
	واژه‌نامه فارسی به انگلیسی
	واژه‌نامه انگلیسی به فارسی

